úÁÄÁÞÉ Ë ÌÅËÃÉÉ 2 1) ðÒÉŒÅÄÉÔÅ ÐÒÉÍÅÒ ÎÅ ÐÅÒŒÏÏÂÒÁÚÎÏÇÏ ËÏÒÎÑ ÓÔÅÐÅÎÉ 2^k − 1 ÉÚ ÅÄÉÎÉÃÙ, ËÏÔÏÒÙÊ ÉÍÅÅÔ ÓÔÅÐÅÎØ ÒÏŒÎÏ k ÐÏÄ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ z → z^2.

2) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ X | ĂÈÏÒÏÛÅÅĄ ÍÅÔÒÉÞÅÓËÏÅ (ÉÌÉ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÏÅ) ÐÒÏÓÔÒÁÎ- ÓÔŒÏ (ÕÓÔÁÎÏŒÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÚÎÁÞÁÅÔ ĂÈÏÒÏÛÅÅĄ ÚÄÅÓØ), ÔÏ f : X → X ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅ- ÓËÉ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ ÔÏÇÄÁ É ÔÏÌØËÏ ÔÏÇÄÁ, ËÏÇÄÁ ÄÌÑ ÌÀÂÙÈ ÏÔËÒÙÔÙÈ ÎÅÐÕÓÔÙÈ U; V ⊂ X ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ N, ÞÔÏ f^N (U) ∩ V ≠ ∅.

3) ëÁËÉÅ ÞÉÓÌÁ ÎÁ ÏÔÒÅÚËÅ [0; 1] ÉÍÅÀÔ ÂÏÌÅÅ ÏÄÎÏÊ ÄŒÏÉÞÎÏÊ ÚÁÐÉÓÉ? 4) ðÏÓÔÒÏÊÔÅ ÔÏÞËÕ x, ÏÒÂÉÔÁ ËÏÔÏÒÏÊ ÐÏÄ ÄÅÊÓÔŒÉÅÍ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ E_2 ŒÓÀÄÕ ÐÌÏÔ- ÎÁ. 5) Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f_4(x) = 4x(1 − x) ÏÔÒÅÚËÁ [0; 1] ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉ ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ Ó T (x) = { 2x; x ≤ 1=2; 2 − 2x; x ≥ 1=2:

Â) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ f_4 ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉ ÔÒÁÎÚÉÔÉŒÎÏ.

6) åÓÌÉ G | ÎÅÐÒÅÒÙŒÎÁÑ ÆÕÎËÃÉÑ ÎÁ R, ÐÒÉÎÉÍÁÀÝÁÑ ÔÏÌØËÏ ÃÅÌÙÅ ÚÎÁÞÅÎÉÑ, ÔÏ G = const.

7) åÓÌÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ f : S^1 → S^1 ÉÍÅÅÔ ÓÔÅÐÅÎØ k, ÔÏ ËÁÖÄÁÑ ÔÏÞËÁ ÉÍÅÅÔ ÎÅ ÍÅÎÅÅ |k| ÐÒÏÏÂÒÁÚÏŒ.

8) åÓÌÉ f ∈ C^1(S^1) | ÒÁÓÔÑÇÉŒÁÀÝÅÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ S^1, ÔÏ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÅ ˘ ¿ 1, ÞÔÏ (f^n)^′(x) ≥ ˘^n.

9) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÅÓÌÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f; g : S^1 → S^1 ÄÏÓÔÁÔÏÞÎÏ ÂÌÉÚËÉ, ÔÏ ÉÈ ÓÔÅÐÅÎÉ ÓÏŒÐÁÄÁÀÔ.

10) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÓÔÅÐÅÎØ ÌÀÂÏÇÏ ÒÁÓÔÑÇÉŒÁÀÝÅÇÏ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÐÏ ÍÏÄÕÌÀ ÂÏÌØÛÅ 1.

11) òÅÛÉÔÅ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ:

Á) E_k(x) = 0; Â) (E_k)^n(x) = 0.

œÓÀÄÕ ÎÉÖÅ ÂÕÄÅÍ ÓÞÉÔÁÔØ, ÞÔÏ f | ÒÁÓÔÑÇÉŒÁÀÝÅÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÓÔÅÐÅÎÉ k ¿ 1.

12) Á) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÐÏÄÎÑÔÉÅ F : R → R ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f ÉÍÅÅÔ ÎÅÐÏÄŒÉÖ- ÎÕÀ ÔÏÞËÕ p.

Â) þÅÍÕ ÒÁŒÎÏ F (p + 1)? óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f(x) = p? Œ) óËÏÌØËÏ ÒÅÛÅÎÉÊ ÉÍÅÅÔ ÕÒÁŒÎÅÎÉÅ f^n(x) = p?

Ç) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ÒÁÓÓÔÏÑÎÉÅ ÍÅÖÄÕ ÌÀÂÙÍÉ ÄŒÕÍÑ ÓÏÓÅÄÎÉÍÉ ÒÅÛÅÎÉÑÍÉ ÐÒÅ- ÄÙÄÕÝÅÇÏ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ ÓÔÒÅÍÉÔÓÑ Ë ÎÕÌÀ ÐÒÉ n → ∞.

13) Á) ðÕÓÔØ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ ÔÁËÏÊ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ h: S^1 → S^1, ËÏÔÏÒÙÊ ÓÏÐÒÑÇÁÅÔ f É E_k, Ô. Å. E_k ∘ h = h ∘ f, É h^{−1}(0) = p. äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ p | ÎÅÐÏÄŒÉÖÎÁÑ ÔÏÞËÁ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÑ f.

Â) ëÕÄÁ ÐÒÉ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÉ h ÐÅÒÅÈÏÄÑÔ ÒÅÛÅÎÉÑ ÕÒÁŒÎÅÎÉÑ f^n(x) = p? 14) äÏËÁÖÉÔÅ, ÞÔÏ ŒÓÑËÏÅ ÒÁÓÔÑÇÉŒÁÀÝÅÅ ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅ ÏËÒÕÖÎÏÓÔÉ ÔÏÐÏÌÏÇÉÞÅÓËÉ ÓÏÐÒÑÖÅÎÏ Ó ÏÔÏÂÒÁÖÅÎÉÅÍ E_k (Ô.Å. ÞÔÏ ÇÏÍÅÏÍÏÒÆÉÚÍ h ÉÚ ÐÒÅÄÙÄÕÝÅÊ ÚÁÄÁÞÉ ÓÕÝÅÓÔŒÕÅÔ).